
Εάν ΑΒ=α, ΒΓ=β, ΓΔ=γ, με τα δεδομένα του παρακάτω σχήματος, αποδείξτε ότι: 
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Λύση 

1
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γ
 ⇔

β

α
 + 

β

γ
 =1 (1). Αρκεί να αποδείξουμε την (1). 

Από τα ισόπλευρα τρίγωνα ΖΑΒ, ΕΒΓ και ΗΓΔ προκύπτουν οι σχέσεις: ΖΑ=ΖΒ=ΑΒ=α,  

ΕΒ=ΒΓ=ΕΓ=β και ΗΓ=ΓΔ=ΔΗ=γ. 

Για λόγους συντομίας θέτουμε ΕΗΓ̂=ω. Από το σχήμα προκύπτει ΕΓΗ̂ =600 και από το 

τρίγωνο ΕΗΓ ότι ΗΕΓ̂=1200-ω (2). Από την (2) και τις ΒΕΓ̂=600,  ΖΕΗ̂=1200 

συμπεραίνουμε ότι  ΖΕΒ̂=600+ω (3) και   ΕΖΒ̂=600-ω (4). 

Εφαρμόζοντας τον νόμο των ημιτόνων στο τρίγωνο ΖΒΕ και λαμβάνοντας υπόψη τις (3) 

και (4) παίρνουμε την σχέση: 
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 (5). 

Εφαρμόζοντας τον νόμο των ημιτόνων στο τρίγωνο ΓΗΕ και λαμβάνοντας υπόψη την (2) 

παίρνουμε την σχέση: 
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  (6). Με πρόσθεση κατά μέλη των (5) και (6) παίρνουμε την 
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